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Κεφάλαιο 1

Βασικές ΄Εννοιες

1. ∆ιάκριση των Μαθηµατικών

Τα Μαθηµατικά µπορούµε να τα διακρίνουµε σε δύο µεγάλες κατηγορίες :
• Θεωρητικά Μαθηµατικά είναι το σύνολο των κλάδων της Μαθηµατικής Επιστή-

µης, οι οποίοι ασχολούνται µε τη ϑεωρητική ϑεµελίωση, διερεύνηση και απόδειξη
των νόµων (αξιωµάτων), στους οποίους στηρίζεται η Μαθηµατική Επιστήµη.

• Εφαρµοσµένα Μαθηµατικά είναι το σύνολο των κλάδων των διάφορων επιστη-
µών (Αστρονοµία, Μετεωρολογία, Οικονοµική, Οικονοµετρία, Στατιστική, Φυσική,
κ.τ.λ.), οι οποίες ϑεµελιώνονται όχι µόνο στους δικούς τους νόµους αλλά και στους
νόµους (αξιώµατα) της Μαθηµατικής Επιστήµης.

Κλάδος των εφαρµοσµένων µαθηµατικών είναι και τα Οικονοµικά Μαθηµατικά.

2. Οικονοµικά Μαθηµατικά

Πιο συγκεκριµένα, τα Οικονοµικά Μαθηµατικά αποτελούν τη µαθηµατική ανάλυση, η
οποία εφαρµόζεται στα Ϲητήµατα, στα οποία υπεισέρχεται ως ϐασικός παράγοντας το Κεφά-

λαιο. Με την έννοια κεφάλαιο δεν εννοούµε µόνο το χρηµατικό κεφάλαιο, αλλά γενικότερα,
υλικά και άϋλα περιουσιακά στοιχεία.
Τα Οικονοµικά Μαθηµατικά είναι τα Μαθηµατικά των Οικονοµικών Πράξεων και υποδιαι-
ϱούνται σε δύο κλάδους :

(1) Ο πρώτος κλάδος ασχολείται µε προβλήµατα τα οποία δηµιουργούνται στις τρα-
πεζικές και χρηµατοοικονοµικές συναλλαγές. Τα προβλήµατα αυτά οι ϐασικοί
παράγοντες που υπεισέρχονται είναι το χρήµα και ο τόκος. Τα µαθηµατικά που α-
σχολούνται µε τέτοια προβλήµατα ονοµάζονται Τραπεζικά Μαθηµατικά ή αλλιώς
Χρηµατοοικονοµικά Μαθηµατικά.

(2) Ο δεύτερος κλάδος ασχολείται µε προβλήµατα των διαφόρων ασφαλιστικών οργα-
νισµών και καλούνται Ασφαλιστικά ή αλλιώς Αναλογίστηκα Μαθηµατικά. Στα
προβλήµατα αυτά οι ϐασικοί παράγοντες που υπεισέρχονται είναι ο τόκος και η
πιθανότητα να πραγµατοποιηθούν ορισµένα γεγονότα.

3. Θεµελιώδεις Οικονοµικές ΄Εννοιες και Ορισµοί

3.1. Χρήµα-Κεφάλαιο. ΄Οταν κάποιος ακούει την έκφραση Οικονοµικά Μαθηµατικά
το µυαλό του αρχικά πηγαίνει στο χρήµα και όχι άδικα εφόσον όπως είπαµε προηγουµένως,

5



6 1. ΒΑΣΙΚέ• •ΝΝΟΙΕ•

το χρηµατικό κεφάλαιο είναι άρρηκτα συνδεδεµένο µε τον κλάδο αυτό των µαθηµατικών.
Τι όµως είναι το χρήµα ; Πώς ορίζεται ;

Ας πάρουµε τα πράγµατα από την αρχή. Στις πρωτόγονες κοινωνίες οι συναλλαγές των
ανθρώπων γίνονταν µε τη µορφή του λεγόµενου αντίπραγµατισµού δηλαδή την ανταλλα-
γή ενός προϊόντος µε ένα άλλο ή µιας υπηρεσίας. Παραδείγµατος χάρη, ο Α αντάλλασε µε
τον Β κρέας προκειµένου να πάρει σιτάρι, ή αντάλλασε δέρµα προκειµένου να του κατα-
σκευάσει κάποιο έπιπλο. Στην πρωτόγονη λοιπόν, οικονοµία οι άνθρωποι χρησιµοποίησαν
ως ανταλλακτικά µέσα διάφορα αγαθά και υπηρεσίες. ΄Οµως, όλα αυτά τα αγαθά είχανε
ορισµένα µειονεκτήµατα, όπως το γεγονός ότι µπορούσαν να αλλοιωθούν µε την πάροδο
του χρόνου και δεν αποθηκεύονταν εύκολα, ήταν δύσκολο να µεταφερθούν κλπ, ενώ για
τις υπηρεσίες δεν υπήρχε µία δίκαιη αξιολόγηση ως προς την ανταλλακτική της αξία. ΄Ετσι
µε τον καιρό οι άνθρωποι εγκατέλειψαν αυτού του είδους την συνδιαλλαγή και στράφηκαν
προς διάφορα πολύτιµα µέταλλα όπως τον άργυρο και το χρυσό, που ικανοποιούσαν τα
δύο κριτήρια του αναλλοίωτου και της εύκολης µεταφοράς-αποθήκευσης.

Με την πάροδο ωστόσο, του χρόνου και την εξέλιξη του πολιτισµού Οι άνθρωποι επι-
νόησαν ένα κοινό ανταλλακτικό µέσο για όλα τα αγαθά το οποίο ονόµασαν χρήµα. Στην
σύγχρονη οικονοµία το χρήµα παίρνει διάφορες µορφές, Τους οικονοµολόγους να µην
µπορούν να συµφωνήσουν σε µία κοινή ορολογία για τον ορισµό του.

∆ίνοντας έναν ορισµό για το χρήµα µπορούµε να πούµε ότι µε την στενή έννοια του
όρου χρήµα καλείται το γενικό ανταλλακτικό µέσο και το κοινό µετρό των αξιών

όλων των αγαθών και των υπηρεσιών. Μονάδα µέτρησης του χρήµατος καλείται

νοµισµατική µονάδα.
Πιο αναλυτικά, µπορούµε να υποδιαιρέσουµε το χρήµα στις εξής κατηγορίες :
(1) Το σύνολο των χαρτονοµισµάτων και κερµάτων που ϐρίσκονται σε κυκλοφορία κα-

λείται νοµισµατική κυκλοφορία ή όπως λέγεται στην καθοµιλουµένη ¨ζεστό χρήµα¨
συµβολίζεται µε M0.

M0 = Χαρτονοµίσµατα+ Κέρµατα

(2) Εάν στο ¨ζεστό χρήµα¨ προστεθούν οι καταθέσεις όψεων των ιδιωτών στις τράπε-
Ϲες, τότε προκύπτει η λεγόµενη προσφορά χρήµατος µε τη στενή έννοια, η οποία
συµβολίζεται µε M1.

M1 = M0 + Καταθέσεις ΄Οψεως

(3) Αν τώρα στην προσφορά χρήµατος προστεθούν οι καταθέσεις ταµιευτηρίου και προ-
ϑεσµίας των ιδιωτών, τα Repos και τα τραπεζικά οµόλογα, προκύπτει η προσφορά
χρήµατος µε µία πιο γενική έννοια και συµβολίζεται µε M3.

M3 = M1 + Καταθέσεις Ταµιευτηρίου και Προθεσµία+Τραπεζικά Οµόλογα+Repos

(4) Τέλος, εάν στο προηγούµενο χρηµατικό µέγεθος προσθέσουµε τα ΄Εντοκα Γραµ-
µάτια και Οµόλογα του ∆ηµοσίου που έχουν διάρκεια µέχρι ενός έτους, προκύπτει
το χρηµατικό µέγεθος M4.

M4 = M3 + ΄Εντοκα Γραµάτια+ Οµόλογα ∆ηµοσίου
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Κάθε χώρα έχει τη δική της νοµισµατική µονάδα. Παραδείγµατος χάρη η Ελλάδα και οι
χώρες που ανήκουν στην Ευρωπαϊκή ΄Ενωση έχουν το Ευρώ e, οι ΗΠΑ το ∆ολλάριο $, το
Ηνωµένο Βασίλειο τη Στερλίνα £, η Ιαπωνία το Γεν U, η Ρωσία το Ρούβλι ù, η Κίνα το
Γιουάν ή επίσηµα Ρενµίνµπι U, η Ινδία το Ρούβλι |κοκ.

4. Τόκος Κεφαλαίου

5. Επιτόκιο

6. Περιεχόµενο των Μαθηµατικών Επιχειρήσεων





Κεφάλαιο 2

Στοιχεία Πρακτικής Αριθµητικής

1. Είδη Ποσών

2. Μέθοδος των Τριών

2.1. Απλή Μέθοδος των Τριών.

2.2. Σύνθετη Μέθοδος των Τριών.

3. Ποσοστά

3.1. Προβλήµατα.
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Κεφάλαιο 3

Περί Μερισµού

1. Μερισµός Σε Μέρη Ανάλογα

2. Αριθµοί : Ανάλογοι προς άλλους, αντίστροφοι και αντιστρόφως ανάλογοι

3. Προβλήµατα Μερισµού

3.1. Μερισµός αριθµού Μ σε µέρη ανάλογα.

3.2. Μερισµός σε µέρη ανάλογα ακεραίων και κλασµαατικών αριθµών.

4. Προβλήµατα Εταιρείας

4.1. Μερισµός κέρδους ή Ϲηµιάς ανάλογα προς τα κεφάλαια συµµετοχής.

4.2. Μερισµός κέρδους ή Ϲηµιάς ανάλογα προς τους χρόνους συµµετοχής.

4.3. Μερισµός κέρδους ή Ϲηµιάς ανάλογα προς τα κεφάλαια και τους χρόνους

συµµετοχής.

4.4. Προβλήµατα µερισµού εταιρείας.
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Κεφάλαιο 4

Περί Απλού Τόκου

1. Υπολογισµός απλού τόκου όταν ο χρόνος εκφράζεται σε διαφορετικές µονάδες

2. Υπολογισµός τόκου πολλών κεφαλαίων
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Κεφάλαιο 5

Προεξόφληση

1. Υπολογισµός προεξοφλήµατος όταν είναι γνωστή η ονοµαστική αξία

2. Υπολογισµός προεξοφλήµατος όταν είναι γνωστή η παρούσα αξία

3. Προβλήµατα προεξοφλήσεως
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Κεφάλαιο 6

Περί Ισοδύναµων Γραµµατίων

1. Εύρεση ονοµαστικής αξίας ενιαίου γραµµατίου
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Κεφάλαιο 7

Παράρτηµα

1. Μαθηµατικές Πράξεις και Ιδιότητες

1.1. Οι Πραγµατικοί Αριθµοί.
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20 7. ΠΑΡάΡΤΗΜΑ

1.2. Επίλυση Εξισώσεων 1
ου

ϐαθµού.


